
Démonstration 10 : dérivée de uv 1ère

I ) Objectif

Fonction dérivée d’un produit de deux fonctions dérivables

II ) Démonstration

u et v sont deux fonctions dérivables.

Posons f(x) = u(x)× v(x).

Calculons son taux d’accroissement.

f(x+ h)− f(x)

h
=

u(x+ h)× v(x+ h)− u(x)× v(x)

h

f(x+ h)− f(x)

h
=

u(x+ h)× v(x+ h)− u(x)× v(x+ h) + u(x)× v(x+ h)− u(x)× v(x)

h

f(x+ h)− f(x)

h
=

u(x+ h)− u(x)

h
× v(x+ h) + u(x)× v(x+ h)− v(x)

h

lim
h→0

u(x+ h)− u(x)

h
= u′(x), lim

h→0

v(x+ h)− v(x)

h
= v′(x), et lim

h→0
v(x+ h) = v(x).

D’où lim
h→0

f(x+ h)− f(x)

h
= u′(x)× v(v) + u(x)× v′(x).

Conclusion : [uv]′ = u′v + uv′ .
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